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�ë ¯®« £ ¥¬, çâ® ¥áâ¥áâ¢¥­­ë© ¢¨¤ á¢ï§¨
¬¥¦¤ã ¯¥à¥¬¥­­ë¬¨ x ¨ y ã¯®¬ï­ãâëå â¨¯®¢
¨¬¥¥â ¢¨¤ ¨­¤¨ª â®à  ­¥ª®â®à®£® ®âà¥§ª , â.¥.
y = 1 â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  x «¥¦¨â
¬¥¦¤ã ª ª¨¬¨-â® £à ­¨æ ¬¨ a ¨ b. �  ®á­®¢¥
¢ëáª § ­­®£® ¯à¥¤¯®«®¦¥­¨ï ¢ à ¡®â¥ ®¯à¥-
¤¥«¥­ ­®¢ë© ª®íää¨æ¨¥­â, å à ªâ¥à¨§ãîé¨©
á¨«ã íâ®© á¢ï§¨.

�«îç¥¢ë¥ á«®¢ : ¤¨å®â®¬¨ç¥áª ï ¯¥à¥-
¬¥­­ ï, ª®íää¨æ¨¥­â ª®àà¥«ïæ¨¨, áâ®å áâ¨-
ç¥áª ï á¢ï§ì.

We propose that natural type of connection
between variables x and y is a dependence having
form of some interval indicator, i.e. y = 1 if x
lies between some boundaries a and b. From this
point of view we de�ne a new dependence coef-
�cient, characterizing a strength of this connection.

Key words: Dychotomous variable, correlation
coe�cient, stochastic dependence.

� ¯®á«¥¤­¨¥ ¤¥áïâ¨«¥â¨ï ¯à®¡«¥¬  ãáâ ­®¢-
«¥­¨ï ¨ å à ªâ¥à¨§ æ¨¨ á¨«ë á¢ï§¨ ¡¨­ à-
­®© (¤¨å®â®¬¨ç¥áª®©) ¨ ­®¬¨­ «ì­®© (ç¨á«®-
¢®©) ¯¥à¥¬¥­­ëå ¯à¨®¡à¥«  ¡®«ìèãî  ªâã «ì-
­®áâì. �â® á¢ï§ ­® ¯à¥¦¤¥ ¢á¥£® á® ¢á¥ ¡®«ì-
è¥© ¢®áâà¥¡®¢ ­­®áâìî áâ â¨áâ¨ç¥áª¨å ¬¥â®¤®¢
á® áâ®à®­ë ¬¥¤¨æ¨­ë, ¢ ª®â®à®© ¬­®£¨¥ ¨áá«¥-
¤ã¥¬ë¥ ¯®ª § â¥«¨ ¨¬¥îâ ¤¨å®â®¬¨ç¥áª¨© å -
à ªâ¥à (ç¥«®¢¥ª §¤®à®¢ ¨«¨ ¡®«¥­,  ­ «¨§ ¯à®¢®-
¤¨«áï ¨«¨ ­¥â, á¨¬¯â®¬ ¨¬¥¥âáï ¨«¨ ®âáãâáâ¢ã¥â
(á¬., ­ ¯à¨¬¥à: [1]). � ¤àã£®© áâ®à®­ë, ¢ à¥è¥-
­¨¨ íâ®© ¦¥ § ¤ ç¨ § ¨­â¥à¥á®¢ ­® â ª®¥ ¡ãà-
­® à §¢¨¢ îé¥¥áï ­ ¯à ¢«¥­¨¥ ¯¥¤ £®£¨ç¥áª®©
­ ãª¨, ª ª â¥áâ®«®£¨ï. � ¨¡®«¥¥ ïàª® íâ® ¯à®-
ï¢«ï¥âáï ¯à¨ ¢ëï¢«¥­¨¨ ¢§ ¨¬­®© § ¢¨á¨¬®áâ¨
®¡é¥£® ¡ «« , ­ ¡à ­­®£® ¨á¯ëâã¥¬ë¬ ¯à¨ ¯à®-
å®¦¤¥­¨¨ â¥áâ  ¨ ä ªâ  ¢¥à­®£® ¢ë¯®«­¥­¨ï ¨¬
ª®­ªà¥â­®£® § ¤ ­¨ï (á¬.: [2, 3]).

� æ¨â¨à®¢ ­­ëå à ¡®â å ¤«ï ¨áá«¥¤®¢ ­¨ï
à áá¬ âà¨¢ ¥¬®£® â¨¯  § ¢¨á¨¬®áâ¨ ¯à¨¬¥­ï-
«¨áì à §«¨ç­ë¥ ¢¨¤ë ª®íää¨æ¨¥­â®¢ ª®àà¥«ï-
æ¨¨. �â® ª®íää¨æ¨¥­âë �¨àá®­ , ¡¨á¥à¨ «ì-
­ë© ª®íää¨æ¨¥­â,   â ª¦¥ ª®íää¨æ¨¥­â ϕ. �¥-
¦¤ã â¥¬ «î¡®¬ã á¯¥æ¨ «¨áâã, §­ ª®¬®¬ã á â¥®-
à¨¥© ¢¥à®ïâ­®áâ¥©, ¨§¢¥áâ­®, çâ® ª®íää¨æ¨¥­â
ª®àà¥«ïæ¨¨ �¨àá®­   ¤¥ª¢ â­® à ¡®â ¥â «¨èì
¤«ï ãáâ ­®¢«¥­¨ï «¨­¥©­ëå á¢ï§¥©,   ¤àã£¨¥ ¤¢ 
ã¯®¬ï­ãâëå ¢¨¤  ª®íää¨æ¨¥­â®¢ ¯à¥¤áâ ¢«ïîâ
á®¡®© â®â ¦¥ ª®íää¨æ¨¥­â �¨àá®­ , ä®à¬ã« 
ª®â®à®£® ¯¥à¥¯¨á ­  ­  á«ãç ©, ª®£¤  ®¤­  ¨«¨
®¡¥ ¨áá«¥¤ã¥¬ë¥ ¯¥à¥¬¥­­ë¥ ¨¬¥îâ ¡¨­ à­ë©
â¨¯.

�¡é¥¯à¨­ïâë© á¯®á®¡ ®æ¥­ª¨  ¤¥ª¢ â­®áâ¨
¯à¥¤« £ ¥¬®£® ®¯¨á ­¨ï áâ â¨áâ¨ç¥áª®© á¢ï§¨
¬¥¦¤ã ¤¢ã¬ï ¯¥à¥¬¥­­ë¬¨ x ¨ y ¢ ¢¨¤¥ y = f(x)
á®áâ®¨â ¢ ­ ­¥á¥­¨¨ ­  ¯®«¥ ª®àà¥«ïæ¨¨ íâ¨å
¯¥à¥¬¥­­ëå £à ä¨ª  f(x) á ¯®á«¥¤ãîé¥© ®æ¥­-
ª®© ®âª«®­¥­¨ï ¢ë¡®à®ç­ëå â®ç¥ª ®â íâ®£® £à -
ä¨ª . �® ¢ á«ãç ¥, ª®£¤  ®à¤¨­ âë ¢á¥å ¢ë¡®-
à®ç­ëå â®ç¥ª ¬®£ãâ ¯à¨­¨¬ âì §­ ç¥­¨ï «¨èì
0 ¨«¨ 1,   §­ ç¥­¨ï  ¡áæ¨áá ¤®áâ â®ç­® à §­®-
®¡à §­ë, íâ¨ â®çª¨ ­¥ ¬®£ãâ ã¤®¢«¥â¢®à¨â¥«ì­®
£àã¯¯¨à®¢ âìáï ¢®ªàã£ ª ª®©-«¨¡® ¯àï¬®© «¨-
­¨¨ { £à ä¨ª  «¨­¥©­®© § ¢¨á¨¬®áâ¨, {   á«¥-
¤®¢ â¥«ì­®, ­¨ ®¤¨­ ¨§ ã¯®¬ï­ãâëå ¢ëè¥ ª®íä-
ä¨æ¨¥­â®¢ ª®àà¥«ïæ¨¨ ­¥ ¬®¦¥â á«ã¦¨âì  ¤¥ª-
¢ â­®© ¬¥à®© áâ¥¯¥­¨ á¢ï§¨ ¬¥¦¤ã ç¨á«®¢®© ¨
¡¨­ à­®© ¯¥à¥¬¥­­ë¬¨. � è  æ¥«ì { ¯à¥¤«®-
¦¨âì ­®¢ë© ª®íää¨æ¨¥­â, ª®â®àë© á ¡®«ìè¥©
¤®áâ®¢¥à­®áâìî ¯®§¢®«ï¥â ®æ¥­¨¢ âì áâ¥¯¥­ì â -
ª®© á¢ï§¨.

�­ «¨§ à áá¬®âà¥­­ëå ¢ëè¥ ¡¨­ à­ëå ¯¥-
à¥¬¥­­ëå ¢ ¬¥¤¨æ¨­áª®© ¯à ªâ¨ª¥ ­ ¢®¤¨â ­ 
¬ëá«ì ® â®¬, çâ® ¯à ¢¨«ì­ ï ä®à¬  ¨§ãç ¥¬®©
§ ¢¨á¨¬®áâ¨ ¨¬¥¥â ¢¨¤ ¨­¤¨ª â®à  ­¥ª®â®à®£®
®âà¥§ª  { ¯®ª  ¯®ª § â¥«ì x ­ å®¤¨âáï ¢ ®¯à¥¤¥-
«¥­­ëå £à ­¨æ å, ¯ æ¨¥­â §¤®à®¢ (y = 1), ¨­ ç¥
{ ¡®«¥­. �®çâ¨ â ª®© ¦¥ ¢¨¤ ¨¬¥¥â § ¢¨á¨¬®áâì
¨ ¢ â¥áâ®«®£¨¨. �¥©áâ¢¨â¥«ì­®, ¥á«¨ ¡ ««, ­ -
¡à ­­ë© ¨á¯ëâã¥¬ë¬ ¯® â¥áâã ¬ ªá¨¬ «¥­, â®
®­ ®¡ï§ ­ ¡ë« ¯à ¢¨«ì­® ¢ë¯®«­¨âì ¨§ãç ¥¬®¥
§ ¤ ­¨¥, ¨ ¥á«¨ á¢ï§ì ¬¥¦¤ã ¡ ««®¬ ¨ § ¤ ­¨¥¬
áãé¥áâ¢ã¥â, â® ç¥¬ ¡®«ìè¥ ­ ¡à ­­ë© ¨¬ ¡ ««,

34



�¤¨­ ¢¨¤ á¢ï§¨ ¬¥¦¤ã ­®¬¨­ «ì­®© ¨ ¡¨­ à­®© ¯¥à¥¬¥­­ë¬¨

â¥¬ ¢¥à®ïâ­¥¥ ¯®ï¢«¥­¨¥ ¯à¨§­ ª  ¢¥à­®£® à¥-
è¥­¨ï ­ ¯à®â¨¢ ­®¬¥à  íâ®£® § ¤ ­¨ï. �¥¬ á -
¬ë¬ ¨ ¢ íâ®¬ á«ãç ¥ ¬ë ¨¬¥¥¬ § ¢¨á¨¬®áâì ¢
¢¨¤¥ ¨­¤¨ª â®à  ®âà¥§ª , ­® â®«ìª® ¯à ¢ ï ¥£®
£à ­¨æ  §¤¥áì á®¢¯ ¤ ¥â á ¬ ªá¨¬ «ì­® ¢®§¬®¦-
­ë¬ ç¨á«®¬ ­ ¡à ­­ëå ¡ ««®¢ (¯à ¢ ï áâã¯¥­ì-
ª ).

�¥à¥©¤¥¬ ª ä®à¬ã« ¬. � ¡«î¤ îâáï ¤¢¥
á¢ï§ ­­ëå ¢ë¡®àª¨ ®¡ê¥¬  n. � ®¤­®© ¨§ ­¨å
á®¡à ­ë ç¨á«®¢ë¥ §­ ç¥­¨ï x1, ..., xn { ­ ¡«î¤¥-
­¨ï ­ ¤ ­®¬¨­ «ì­®© ¯¥à¥¬¥­­®© x, ¤àã£ ï (Y )
á®¤¥à¦¨â ¢ á¢®¥¬ á®áâ ¢¥ â®«ìª® ç¨á«  0 ¨«¨ 1.
�â ¢¨âáï § ¤ ç  ¯®¤®¡à âì ç¨á«  a, b ¨§ ­ ¡®à 
§­ ç¥­¨© ¯¥à¥¬¥­­®© x â ª, çâ®¡ë äã­ªæ¨ï

y(x, a, b) =
{1, x ∈ [a, b];

0 ¨­ ç¥ (1)

­ ¨«ãçè¨¬ ®¡à §®¬ ®¯¨áë¢ «  á¢ï§ì ¬¥¦¤ã x ¨
y áà¥¤¨ ¢á¥å äã­ªæ¨© â ª®£® ¢¨¤ . �à¨â¥à¨¥¬
ª ç¥áâ¢  § ¢¨á¨¬®áâ¨ (1) ¡ã¤¥â á«ã¦¨âì ¢¥«¨ç¨-
­ 

S(a, b) =
n∑

j=1
(yi − y(xi, a, b))2, (2)

à ¢­ ï ç¨á«ã ®è¨¡®ª ä®à¬ã«ë ¯à¥¤« £ ¥¬®©
á¢ï§¨ áà¥¤¨ ¢ë¡®à®ç­ëå ¤ ­­ëå. � àã (a∗, b∗),
­  ª®â®à®© ¤®áâ¨£ ¥âáï ¬¨­¨¬ã¬ à áá¬ âà¨¢ -
¥¬®£® ªà¨â¥à¨ï, ­ §®¢¥¬ ®¯â¨¬ «ì­®©,   §­ ç¥-
­¨¥ S(a∗, b∗) { ­ ¨¬¥­ìè¨¬ ç¨á«®¬ ®è¨¡®ª (¨«¨
ç¨á«®¬ ®è¨¡®ª ­ ¨«ãçè¥©  ¯¯à®ªá¨¬ æ¨¨) ¤«ï
¢ë¡®àª¨ Y .

� ©â¨ ­ ¨¬¥­ìè¥¥ ç¨á«® ®è¨¡®ª ¯à¨ ­¥¡®«ì-
è¨å ®¡ê¥¬ å ¢ë¡®à®ª ¬®¦­®, ­ ¯à¨¬¥à, ¯®«-
­ë¬ ¯¥à¥¡®à®¬. �«ï ãáª®à¥­¨ï ¯à®æ¥áá  à¥ª®-
¬¥­¤ã¥âáï ­ ç âì á á ¬®© ¤«¨­­®© æ¥¯®çª¨ ¨¤ã-
é¨å ¯®¤àï¤ ¥¤¨­¨æ, ¢ë¡à âì a, b à ¢­ë¬¨ £à -
­¨æ ¬ íâ®£® ãç áâª  ¨ à §¤¢¨£ âì ¥£® £à ­¨æë
¤® ¤®áâ¨¦¥­¨ï ¨áª®¬®£® ¬ ªá¨¬ã¬ .

� «¥¥ ¯à¥¤¯®«®¦¨¬, çâ® ¢ë¡®àª¨ á®£« á®-
¢ ­­ë¬ ®¡à §®¬ ã¯®àï¤®ç¥­ë ¯® ¢®§à áâ ­¨î
í«¥¬¥­â®¢ X. �â¬¥â¨¬ â ª¦¥, çâ® ­ áâ®ïé¨¥
ç¨á«®¢ë¥ §­ ç¥­¨ï X ¤«ï ­ á ­¥ ¨¬¥îâ §­ ç¥-
­¨ï, ¯®íâ®¬ã ¯à¨á¢®¨¬ ¨¬ ¯®àï¤ª®¢ë¥ ­®¬¥à 
¯® ¢®§à áâ ­¨î ¨ ¡ã¤¥¬ ¤ «¥¥ ¡¥§ ®£à ­¨ç¥­¨ï
®¡é­®áâ¨ áç¨â âì, çâ® xi = i, i = 1, ..., n. �®-
á«¥ â®£® ª ª ­ ¨¬¥­ìè¥¥ ç¨á«® ®è¨¡®ª ¤«ï à á-
á¬ âà¨¢ ¥¬®© ¢ë¡®àª¨ Y ­ ©¤¥­®, áà ¢­¨¬ ¥£®
á ­ ¨åã¤è¥© ¢®§¬®¦­®© á¨âã æ¨¥© ¯à¨ ä¨ªá¨-
à®¢ ­­ëå ª®«¨ç¥áâ¢ å ­ã«¥© ¨ ¥¤¨­¨æ. �¤¥ï
á®áâ®¨â ¢ â®¬, çâ® ­ ¨«ãçè¥¥ á â®çª¨ §à¥­¨ï
(1) à á¯®«®¦¥­¨¥ ­ã«¥© ¨ ¥¤¨­¨æ ¢ ¢ë¡®àª¥ Y
á®áâ®¨â ¢ à á¯®«®¦¥­¨¨ ¢á¥å ¥¤¨­¨æ ¯®¤àï¤, {
â®£¤  ç¨á«® ®è¨¡®ª ­ ¨«ãçè¥©  ¯¯à®ªá¨¬ æ¨¨
à ¢­® ­ã«î. � áª®«ìª® ¢¥«¨ª® ¬®¦¥â ¡ëâì ç¨-
á«® ®è¨¡®ª ¯à¨ ¬ ªá¨¬ «ì­® ­¥¡« £®¯à¨ïâ­®¬

à á¯®«®¦¥­¨¨ â ª®£® ¦¥, ª ª ¢ Y , ª®«¨ç¥áâ¢ 
¥¤¨­¨æ?

�ãáâì ¯à¨ ­ ¡«î¤¥­¨¨ ¤¨å®â®¬¨ç¥áª®© ¯¥-
à¥¬¥­­®© ¬ë ¯®«ãç¨«¨ ­¥ª®â®à®¥ à á¯®«®¦¥­¨¥
k ¥¤¨­¨æ ¨ m ­ã«¥©. � §®¢¥¬ íâ® à á¯®«®¦¥-
­¨¥ ¬¨­¨¬ ªá­ë¬, ¥á«¨ á ¬ ï ¤«¨­­ ï æ¥¯®çª 
¥¤¨­¨æ, ¨¤ãé¨å ¯®¤àï¤ ¢ ­¥¬, ¡ã¤¥â ­ ¨¡®«¥¥
ª®à®âª®© áà¥¤¨ ¢á¥å ¢®§¬®¦­ëå à á¯®«®¦¥­¨©.
�«¨­ã ­ ¨¡®«ìè¥© æ¥¯®çª¨ ¥¤¨­¨æ ¢ ¬¨­¨¬ ªá-
­®¬ à á¯®«®¦¥­¨¨ ®¡®§­ ç¨¬ M(k, m) ¨ ¡ã¤¥¬
­ §ë¢ âì ä â «ì­® ­¥¨§¡¥¦­®© ¤«¨­®©. � ª¨¬
®¡à §®¬, æ¥¯®çª  ¥¤¨­¨æ ­¥ ¬¥­ìè¥, ç¥¬ ä -
â «ì­® ­¥¨§¡¥¦­®© ¤«¨­ë, ¢áâà¥â¨âáï ¯à¨ «î-
¡®¬ à á¯®«®¦¥­¨¨ k ¥¤¨­¨æ ¨ m ­ã«¥©, ¨ ¥á«¨
z > M(k, m), â® áà¥¤¨ ¢á¥å ¢®§¬®¦­ëå à á¯®«®-
¦¥­¨© ®¡ï§ â¥«ì­® ­ ©¤¥âáï â ª®¥, çâ® ¢á¥ æ¥-
¯®çª¨ ¥¤¨­¨æ ¢ ­¥© ¨¬¥îâ ¤«¨­ã ¬¥­¥¥ z.

�¥®à¥¬  1. �¨á«® M(k,m) à ¢­® ­ ¨¬¥­ì-
è¥¬ã ­ âãà «ì­®¬ã ç¨á«ã, ª®â®à®¥ ¡®«ìè¥ «¨-
¡® à ¢­® ¤à®¡¨ t = k/(m + 1), â.¥.

M(k, m) =
{

t, t æ¥«®¥,
[t] + 1 ¨­ ç¥.

�¥®à¥¬  2. �¨­¨¬ ªá­®¥ à á¯®«®¦¥­¨¥
k ¥¤¨­¨æ ¨ m ­ã«¥© ¢ æ¥¯®çªã ¨¬¥¥â ¢¨¤
1...101...10...01...10...0, £¤¥ ¡®«¥¥ ®¤­®£® ­ã«ï ¯®¤-
àï¤ ¬®¦¥â ¢áâà¥â¨âìáï «¨èì ¢ ª®­æ¥ ¢á¥© æ¥-
¯®çª¨. �à¨ íâ®¬ ¤«¨­  ¯¥à¢®© æ¥¯®çª¨ ¥¤¨­¨æ
à ¢­  M(k, m),   ¤«¨­ë ¢á¥å ¯®á«¥¤ãîé¨å «¨-
¡® â ª¨¥ ¦¥, «¨¡® ­  ¥¤¨­¨æã ¬¥­ìè¥. �á«¨
M(k, m) 6= 1, â® ¬¨­¨¬ ªá­®¥ à á¯®«®¦¥­¨¥
®ª ­ç¨¢ ¥âáï ­  1.

�â¨ â¥®à¥¬ë ­¥âàã¤­® ¤®ª § âì ¬¥â®¤®¬ ¬ -
â¥¬ â¨ç¥áª®© ¨­¤ãªæ¨¨ ¯® ç¨á«ã ¥¤¨­¨æ. � ©-
¬¥¬áï â¥¯¥àì ¯®¨áª®¬ â ª®£® §­ ç¥­¨ï Sk,m,
ª®â®à®¥ ï¢«ï¥âáï ¬ ªá¨¬ «ì­ë¬ ª®«¨ç¥áâ¢®¬
®è¨¡®ª ­ ¨«ãçè¥©  ¯¯à®ªá¨¬ æ¨¨ ¯® ¢á¥¬ ¢®§-
¬®¦­ë¬ æ¥¯®çª ¬ ¨§ k ¥¤¨­¨æ ¨ m ­ã«¥©. �à¨
íâ®¬ á®åà ­¨¬ ®¡®§­ ç¥­¨¥ (2), ¯®¤à §ã¬¥¢ ï
¯®¤ yi í«¥¬¥­âë à áá¬ âà¨¢ ¥¬®© æ¥¯®çª¨,   xi

¯®« £ ï à ¢­ë¬¨ i.
�á«¨ k < m + 1, â® æ¥¯®çªã ­ §®¢¥¬ ­¥­ -

áëé¥­­®©, ¨­ ç¥ { ­ áëé¥­­®©. �¥­ áëé¥­-
­ãî æ¥¯®çªã ­ §®¢¥¬ ­ ¨¬¥­¥¥ ¡« £®¯à¨ïâ­®©,
¥á«¨ ¬¥¦¤ã «î¡ë¬¨ ¤¢ã¬ï ¥¤¨­¨æ ¬¨ à á¯®«®-
¦¥­ å®âï ¡ë ®¤¨­ ­®«ì. � ¬¥â¨¬, çâ® æ¥¯®çª 
ï¢«ï¥âáï ­¥­ áëé¥­­®© ¢ â®¬ ¨ â®«ìª® â®¬ á«ã-
ç ¥, ¥á«¨ M(k, m) = 1.

�¥¬¬  1. �á«¨ æ¥¯®çª  ­¥­ áëé¥­ , â®
Sk,m = k − 1 ¨ ¤®áâ¨£ ¥âáï ­  «î¡®© ¨§ ­ ¨-
¬¥­¥¥ ¡« £®¯à¨ïâ­ëå æ¥¯®ç¥ª, ¢ ç áâ­®áâ¨, ­ 
¬¨­¨¬ ªá­®©.

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �®§ì¬¥¬ a = b à ¢­ë¬¨
«î¡®¬ã ¨§ ­®¬¥à®¢ ¬¥áâ, ­  ª®â®à®¬ ¢ æ¥¯®ç-
ª¥ ­ å®¤¨âáï 1. �®£¤ , ®ç¥¢¨¤­®, S(a, b) = k− 1.
�âáî¤  ­  «î¡®© â ª®© æ¥¯®çª¥ S(a∗, b∗) ≤ k−1,
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  §­ ç¨â Sk,m ≤ k − 1. �®ª ¦¥¬, çâ® ¤«ï ­ ¨-
¬¥­¥¥ ¡« £®¯à¨ïâ­®© æ¥¯®çª¨ S(a∗, b∗) = k − 1.
�¥©áâ¢¨â¥«ì­®, ¢ë¡¥à¥¬ a, b ª ª ¢ ã¦¥ ¯à®¢¥-
¤¥­­®© ç áâ¨ à ááã¦¤¥­¨ï ¨ ¯®¯ëâ ¥¬áï à áè¨-
à¨âì íâ®â ®âà¥§®ª. �®áª®«ìªã æ¥¯®çª  ­ ¨¬¥­¥¥
¡« £®¯à¨ïâ­ ï, â® ¯à¥¦¤¥, ç¥¬ ¤®¡ ¢¨âì ¢ [a, b]
¥¤¨­¨æã ¨ ã¬¥­ìè¨âì â¥¬ á ¬ë¬ S, ¬ë ¡ã¤¥¬
¢ë­ã¦¤¥­ë ¤®¡ ¢¨âì å®âï ¡ë ®¤¨­ ­®«ì. �â®
®§­ ç ¥â, çâ® ç¨á«® ®è¨¡®ª ¬®¦¥â «¨èì ã¢¥«¨-
ç¨âìáï. �®áª®«ìªã ¨­â¥à¢ « ¬, ¢®®¡é¥ ­¥ á®-
¤¥à¦ é¨¬ ¥¤¨­¨æ, ®ç¥¢¨¤­®, á®®â¢¥âáâ¢ãîâ ¥é¥
¡®«ìè¨¥ S, â® ãâ¢¥à¦¤¥­¨¥ ¤®ª § ­®.

�¥¬¬  2. �á«¨ æ¥¯®çª  ­ áëé¥­ , â®
Sk,m = m ¨ ¤®áâ¨£ ¥âáï ­  ¬¨­¨¬ ªá­®© æ¥-
¯®çª¥.

�®ª § â¥«ìáâ¢®. � ª ¦¥, ª ª ¯à¨ ¤®ª § -
â¥«ìáâ¢¥ «¥¬¬ë 1, ã¡¥¤¨¬áï, çâ® Sk,m ≤ m, ¯®-
áª®«ìªã ¢ à áá¬ âà¨¢ ¥¬®¬ á«ãç ¥ S(1, n) = m.
�¥¯¥àì ¯à®¢¥à¨¬, çâ® ¤«ï ¬¨­¨¬ ªá­®© æ¥¯®çª¨
S(a∗, b∗) = m. �®§ì¬¥¬ ª ª¨¥-â® a, b. �á«¨ á«¥¢ 
¨«¨ á¯à ¢  ®â ¨­â¥à¢ «  [a, b] £à ­¨æ  æ¥¯®çª¨
¥é¥ ­¥ ¤®áâ¨£­ãâ  ¨ á«¥¤ãîé¨¬ á¨¬¢®«®¬ ï¢«ï-
¥âáï 1, â® ¬®¦­® à áè¨à¨âì ¨­â¥à¢ « ¢ íâã áâ®-
à®­ã, ã¬¥­ìè¨¢ S. �â ª, ¡¥§ ®£à ­¨ç¥­¨ï ®¡é-
­®áâ¨, ¬®¦­® áç¨â âì, çâ® ¨­â¥à¢ « [a, b] ®£à -
­¨ç¥­ ­ã«ï¬¨ ¨«¨ £à ­¨æ ¬¨ æ¥¯®çª¨. � á¨«ã
áâàãªâãàë ¬¨­¨¬ ªá­®© æ¥¯®çª¨ §  ª ¦¤ë¬ ¨§
­ã«¥© ­ å®¤¨âáï ¯® ¬¥­ìè¥© ¬¥à¥ ®¤­  ¥¤¨­¨æ .
�âáî¤  á«¥¤ã¥â, çâ®, à áè¨à¨¢ ®âà¥§®ª ­  ¤¢ 
è £  ¢ áâ®à®­ã ¨¬¥îé¥£®áï ­ã«ï, ¬ë ­¥ ¨§¬¥-
­¨¬ ¢¥«¨ç¨­ã S. �á­®, çâ® íâ®â ¯à®æ¥áá ¬®¦-
­® ¯à®¤®«¦¨âì, ­¥ ã¢¥«¨ç¨¢ ï S(­®, ¢®§¬®¦-
­®, ã¬¥­ìè ï ¥¥), ¤® ¬®¬¥­â  ¤®áâ¨¦¥­¨ï £à -
­¨æ æ¥¯®çª¨. �â ª, ¤®ª § ­®, çâ® ­  ¬¨­¨¬ ªá-
­®© æ¥¯®çª¥ ­ ¨¬¥­ìè¥¥ ¨§ ¢®§¬®¦­ëå §­ ç¥-
­¨© S(a, b) ¤®áâ¨£ ¥âáï ¯à¨ ¢ë¡®à¥ a = 1, b = n,
  §­ ç¨â, à ¢­® m. �¥¬¬  ¤®ª § ­ .

�§ ¤®ª § ­­ëå ¤¢ãå «¥¬¬ á«¥¤ã¥â, çâ®

Sk,m =
{

k − 1, k ≤ m + 1;
m, k > m + 1.

�¥¯¥àì ¢á¥ £®â®¢® ¤«ï â®£®, çâ®¡ë ¢¢¥áâ¨ â®â
ª®íää¨æ¨¥­â, ª®â®àë© ¡ã¤¥â å à ªâ¥à¨§®¢ âì
áâ¥¯¥­ì á¢ï§¨ (1). �â®â ª®íää¨æ¨¥­â ¬ë ­ §¢ -
«¨ ª®íää¨æ¨¥­â®¬ í¬¨­¥­â¨«ì­®áâ¨, ¯®áª®«ì-
ªã eminentia ¢ ¯¥à¥¢®¤¥ á « â¨­áª®£® ®§­ ç ¥â
¢ëáâã¯, çâ® á®®â¢¥âáâ¢ã¥â å à ªâ¥àã ¨§ãç ¥¬®©
á¢ï§¨. �ãáâì X, Y { ¢ë¡®àª¨ ®¡ê¥¬  n = k + m,
¯à¨ç¥¬ Y á®áâ®¨â ¨§ k ¥¤¨­¨æ ¨ m ­ã«¥©. �®£¤ 
ª®íää¨æ¨¥­â®¬ í¬¨­¥­â¨«ì­®áâ¨ ¬¥¦¤ã X ¨ Y
­ §®¢¥¬ ç¨á«®

E(X, Y ) = 1 − S(a∗, b∗)
Sk,m

.

�â¢¥à¦¤¥­¨¥ á«¥¤ãîé¥© â¥®à¥¬ë ¢ëâ¥ª ¥â
¨§ ã¦¥ ¯à®¢¥¤¥­­ëå à ááã¦¤¥­¨©.

�¥®à¥¬  3. 0 ≤ E(X,Y ) ≤ 1, ¯à¨ç¥¬ ­®«ì
¤®áâ¨£ ¥âáï ­  ¬¨­¨¬ ªá­®© æ¥¯®çª¥,   ¥¤¨­¨-
æ  «¨èì ¢ â®¬ á«ãç ¥, ¥á«¨ ¯à¨ ­¥ª®â®àëå a, b
á¯à ¢¥¤«¨¢® yi = y(xi, a, b) ¯à¨ ¢á¥å i = 1, ..., n.

�§ ®¯à¥¤¥«¥­¨ï ª®íää¨æ¨¥­â  í¬¨­¥­â¨«ì-
­®áâ¨ á«¥¤ã¥â, çâ® ¢¥«¨ç¨­  íâ®£® ª®íää¨æ¨¥­-
â  â¥¬ ¡®«ìè¥, ç¥¬ «ãçè¥ § ¢¨á¨¬®áâì (1) ®¯¨-
áë¢ ¥â ¨¬¥îé¨¥áï ¤ ­­ë¥. �®§¬®¦­®áâì ¦¥
¯à¨¬¥­¥­¨ï ¢¢¥¤¥­­®£® ª®íää¨æ¨¥­â  ­  ¯à ª-
â¨ª¥ ¡ë«  ­ ¬¨ ¯à®¢¥à¥­  ­  à¥ «ì­ëå ¤ ­-
­ëå à¥­â£¥­®£à ä¨ç¥áª®£® ®¡á«¥¤®¢ ­¨ï ¯ æ¨-
¥­â®¢ �«â ©áª®£® ¯ã«ì¬®­®«®£¨ç¥áª®£® æ¥­âà .
� ª ç¥áâ¢¥ ç¨á«®¢®© ¯¥à¥¬¥­­®© à áá¬ âà¨¢ -
«®áì ª®«¨ç¥áâ¢® «¥©ª®æ¨â®¢ ¢  ­ «¨§¥ ªà®¢¨ ¯ -
æ¨¥­â®¢, ¢ ª ç¥áâ¢¥ ¡¨­ à­®© { ­ «¨ç¨¥ ¨«¨ ®â-
áãâáâ¢¨¥ § ¡®«¥¢ ­¨ï «¥£ª¨å. �à¥¤«®¦¥­­ë©
ª®íää¨æ¨¥­â ¯®ª § « ­ «¨ç¨¥ ã¬¥à¥­­®© á¢ï§¨
¬¥¦¤ã íâ¨¬¨ ¢¥«¨ç¨­ ¬¨ (E ≈ 0, 39), â®£¤  ª ª
®¡ëç­ë¥ ª®íää¨æ¨¥­âë ª®àà¥«ïæ¨¨ ¤ îâ à¥-
§ã«ìâ â ®ª®«® 0,21, çâ®, á®£« á­® ®¡é¥¯à¨­ïâë¬
á®£« è¥­¨ï¬, âà ªâã¥âáï ª ª ®âáãâáâ¢¨¥ á¢ï§¨.
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